
Analízis 3 
Weisz Ferenc előadása alapján 

Készítette: Nagy Krisztián 

3. előadás 

Lemma:                        
     

                            

Bizonyítás: 

- balról: 

            
 

   

                         
     

     

- jobbról: 

            
 

   

       
     

     

  

   

       
     

     

 

      
     

       

Megjegyzés:  

-    
     

          is norma 

- Ezentúl         , ha      

Tétel: (Sorozatok és koordináta sorozatok konvergenciája) 

                
   

   
   

     
   

      Ekkor              

                      
   

  
   

                 

Bizonyítás: 

-     

Tegyük fel, hogy                                

De    
     

   
                  (lemma,       )  

   
     

   
               

                       

     
   

  
                    

-     

Tegyük fel, hogy         
                     

                    
            

Legyen       
     

                              
             



                   
                     

                  
     

   
            

                
     

   
          a lemma miatt.   

                                         

 

Cauchy-sorozatok 

Emlékeztető:          Cauchy-sorozat, ha                             

Definíció:           Cauchy-sorozat, ha                             

Tétel:          konvergens   Cauchy-sorozat 

Bizonyítás:  

-     

Tegyük fel, hogy      sorozat konvergens és           

                             

Legyen                                                

                                 

-     

Tegyük fel, hogy      Cauchy-sorozat                               

A lemma miatt:                      
     

   
   

   
   

        

                       
      

                       
    :     

Cauchy-sorozat      
     konvergens (Egy dimenzióra vonatkozó tétel – Analízis 1)   

    
   

  
                        

   
                         

Megjegyzés: 

- Azt is mondhatjuk, hogy          Banach-tér (Minden Cauchy-sorozat konvergens) 

vagy Teljes normált-tér. 

 

 

 

 

 

 



 

 

 

Topológiai alapfogalmak 

Definíció:            az   torlódási pontja, ha      -ra              

Jelölés:    a torlódási pontok halmaza. 

Tétel:                     végtelen halmaz             injektív, hogy  

        

Definíciók: 

1.)      belső pontja  -nak, ha            

2.)   nyílt halmaz, ha minden pontja belső pont 

3.)   zárt halmaz, ha az      nyílt halmaz 

4.)         az   lezártja 

Tétel: (Zárt halmazok jellemzése) 

1.)      zárt       

2.)      zárt             és konvergens sorozatra             

Bizonyítás: Ugyan az, mint  -ben. 


