
Analízis 3 
Weisz Ferenc előadása alapján 

Készítette: Nagy Krisztián 

4. előadás 

Tétel: (Bolzano-Weierstrass) 

Ha           korlátos, akkor kiválasztható egy            
  konvergens részsorozat. 

Megjegyzés:       indexsorozat, azaz szigorúan monoton növő. 

Bizonyítás: 

     korlátos                               .  

De              
         , ahol       

   
     

   
      

    
                 

         korlátos          

  
        korlátos   alkalmazható az egyváltozós Bolzano-Weierstrass tétel   

     
   

     konvergens      
   

     korlátos, Bolzano-Weierstrass tétel   

     
   

        konvergens részsorozat     
   

        korlátos   …  

     
   

          konvergens részsorozat     
             konvergens  

                         konvergens (régebbi tétel…)  

Függvények határértéke, folytonossága 

Definíció:                       
    -nek   határértéke, ha        

                                        

                                            

Definíció:         folytonos az      pontban, ha  

                                     

                                       

Jelölések:                    

Állítás:         Ekkor                  , ahol 

       
             

                          
  

Tétel: (Átviteli elv folytonosságra) 

            .Ekkor                                             

 



Megjegyzések:          

-          valós-valós függvény 

-     valós értékű függvény 

-        vektor-vektor függvény 

Definíció:  

Ha        , akkor               . Legyen       

     

     
 

     

    , ahol 

                   . Az    függvényeket koordináta függvényeknek nevezzük. 

Megjegyzés: 

                                                     

Tétel:               Ekkor                          

Bizonyítás: 

-     

Tegyük fel, hogy                                 

               De                                      

                                                    

                  

-     

Tegyük fel, hogy                                        

                                

Legyen                                            

                                                      

   
       

                   

De                                         

                                            

          

Tétel:                             . Ekkor 

-          

-                

- ha    , akkor          

- ha     és       , akkor 
 

 
      

Definíció:               Ekkor   folytonos  -n, ha             

Jelölés:        


